SOMMERSEMESTER 2008 AUSGABE: 24. MAr1 2008

VI. UBUNG ZUR TOPOLOGIE

http://math-www.upb.de/“dirk/Vorlesungen/Topologie/

24. Aufgabe: Sei X = [[..; X; ein Produkt topologischer Rédume X;, mit Projektionen
pi: X — X;. Sei Y ein topologischer Raum und seien f;: Y — X, stetige Abbildungen
(i eI).

a) Man zeige: Es gibt genau eine stetige Abbildung f: Y — X mit p; o f = f; fiir
jedes i € I.

b) Seien zusitzlich alle f; offene (bzw. abgeschlossene) Abbildungen (i € I). Man
diskutiere, inwieweit dies die Offenheit (bzw. Abgeschlossenheit) von f zur Folge hat.

25. Aufgabe: Sei X = HZ.GI X, ein Produkt topologischer Raume X;. Sei J C [
eine Teilmenge. Fiir jedes i € I\ J sei x; € X;. Man zeige, dass der Teilraum
[Tjes Xj % [Licp sz} von X homdomorph ist zum Produktraum [, ; X;.

26. Aufgabe: Sei X = [[,.; X ein Produkt topologischer Réume X;. Sei 4; C X;
(i € I). Man zeige, dass die Produktopologie auf [[,.; A; dieselbe ist wie die von X
induzierte Spurtopologie auf den Teilraum [[._, A;.

el

27. Aufgabe: Man zeige:
a) Jede abgeschlossene und beschrinkte Teilmenge von R ist kompakt.

(Es darf ohne Beweis die aus der Analysis I bekannte Aussage benutzt werden, dass
jede Teilfolge reeller Zahlen eine konvergente Teilfolge besitzt.)

b) (Heine-Borel) Eine Teilmenge des RY (mit der iiblichen Topologie) ist genau dann
kompakt, wenn sie abgeschlossen und beschrankt ist.



